OKRAG OPISANY NA CZWOROKACIE




Okrag jest opisany na czworokgcie (lub inaczej czworokat jest wpisany w okrag), gdy kazdy
wierzchotek czworokata lezy na okregu.

Przyktad:  Na kazdym prostokacie mozna opisaé okrag.




Przyktad:  Narombie, ktory nie jest kwadratem nie mozna opisaé¢ okregu.



Przyktad:  Na trapezie, ktory jest rbwnoramienny mozna opisaé¢ okrag.




Przyktad:  Na rownolegtoboku, ktéry nie jest prostokatem ani trapezem réwnoramiennym
nie mozna opisac okregu.




Twierdzenie 1

Na czworokgcie mozna opisac okrgg wtedy i tylko wtedy, gdy symetralne wszystkich bokéw
przecinajg sie w jednym punkcie.




Przyktad:  Na rownolegtoboku, ktéry nie jest prostokgtem ani trapezem réwnoramiennym
nie mozna opisac okregu.

Symetralne bokow nie przecinajg sie w jednym punkcie.



Twierdzenie 2

Na czworokgcie mozna opisac okrgg wtedy i tylko wtedy, gdy sumy przeciwlegtych kgtéw
czworokgta sg réwne i wynoszg 180°.

o = B




Przyktad:  Na rombie, ktory nie jest kwadratem nie mozna opisa¢ okregu.

a<PB = 202



Przyktad:  Na kazdym prostokacie mozna opisaé okrag.

90° + 90°=90° + 90° promien okregu jest rowny polowie przekatnej



Zadanie:  Na deltoidzie opisano okrgg. Wyznacz miary katéw o 1y tego deltoidu.

a=vy oraz oo +y=180° stad a=vy=90°

/

z twierdzenia 2



Twierdzenia PTOLEMEUSZA

1)
W dowolnym czworokgcie wpisanym w okrgg iloczyn dtugosci przekatnych rowny jest sumie
iloczynow dtugosci przeciwlegtych bokow.

2)
Jesli w czworokacie iloczyn dtugosci przekagtnych réwny jest sumie iloczyndéw dtugosci
przeciwlegtych bokoéw, to czworokagt ten mozna wpisa¢ w okrag.
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Przykiad:  Prostokat wpisany w okrag.

lloczyn dtugosci przekatnych = c- ¢ = ¢2.
Suma iloczynéw dtugosci przeciwlegtych bokéw = a - a + b - b = a®+ b,

Z twierdzenia Pitagorasa mamy: c®= a®+ b?.

Czyli iloczyn dtugosci przekatnych rowna sie sumie iloczynow dtugosci przeciwlegtych bokow.

Opracowanie: mgr Ewa Lulinska * ZS I Kwidzyn



