
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 OKRĄG OPISANY NA CZWOROKĄCIE 



 

 

 

 

 

 

 

 

Przykład:      Na każdym prostokącie można opisać okrąg. 

 

 
 

                    

 

          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Okrąg jest opisany na czworokącie (lub inaczej czworokąt jest wpisany w okrąg), gdy każdy 
wierzchołek czworokąta leży na okręgu. 



 

 

 
Przykład:      Na rombie, który nie jest kwadratem nie można opisać okręgu. 

 

 

 
 

                    

 

          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

Przykład:      Na trapezie, który jest równoramienny można opisać okrąg. 

 

 
 

 

 

                    

 

          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

Przykład:      Na równoległoboku, który nie jest prostokątem ani trapezem równoramiennym 

                      nie można opisać okręgu. 
 

 
 

 

 

                    

 

          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

Twierdzenie 1 

 
       
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Na czworokącie można opisać okrąg wtedy i tylko wtedy, gdy symetralne wszystkich boków 
przecinają się w jednym punkcie. 



 

 

Przykład:      Na równoległoboku, który nie jest prostokątem ani trapezem równoramiennym 

                      nie można opisać okręgu. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           
                                Symetralne boków nie przecinają się w jednym punkcie. 
 

 



 

 

Twierdzenie 2 
 
       
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    +   =   +  

Na czworokącie można opisać okrąg wtedy i tylko wtedy, gdy sumy przeciwległych kątów 
czworokąta są równe i wynoszą 180o. 



 
Przykład:      Na rombie, który nie jest kwadratem nie można opisać okręgu. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
    <      2  2 

 

 

 



 
 

Przykład:      Na każdym prostokącie można opisać okrąg. 

 

 
 

                    

 

          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           

                     90
o
 + 90

o 
= 90

o 
+ 90

o                              
promień okręgu jest równy połowie przekątnej 

 

 



 
Zadanie:      Na deltoidzie opisano okrąg. Wyznacz miary kątów  i  tego deltoidu. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                               =   oraz   +  = 180
o
   stąd   =  = 90
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                                  z  twierdzenia 2 

 



 

Twierdzenia PTOLEMEUSZA 
 
 
1) 
W dowolnym czworokącie wpisanym w okrąg iloczyn długości przekątnych równy jest sumie 
iloczynów długości przeciwległych boków. 
 
2) 
Jeśli w czworokącie iloczyn długości przekątnych równy jest sumie iloczynów długości 
przeciwległych boków, to czworokąt ten można wpisać w okrąg. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
Przykład:      Prostokąt wpisany w okrąg. 

 
 

                  Iloczyn długości przekątnych = c c = c2. 

                  Suma iloczynów długości przeciwległych boków = a  a + b  b = a2 + b2. 
 

                  Z twierdzenia Pitagorasa mamy: c2 = a2 + b2 . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                    
    Czyli iloczyn długości przekątnych równa się sumie iloczynów długości przeciwległych boków. 

Opracowanie:  mgr Ewa Lulińska  *  ZS 1 Kwidzyn 


